
7.7

1) ሺ2ݔሻ 3ݔ െ ሺ2ݔሻ ଵ

ଶ
െ ሺ2ݔሻ ଵ

௫
ൌ 0ሺ2ݔሻ    

:ܦܥܮ     ݔ2

   
ଶ௫

ଶ
്

଴

ଶ
 

כ  ݔ ് 0  כ
ଶݔ6  െ ݔ െ 2 ൌ 0 
 ሺ2ݔ ൅ 1ሻሺ3ݔ െ 2ሻ ൌ 0 
ݔ2  ൅ 1 ൌ ݔ3      0 െ 2 ൌ 0 
        െ1  െ 1          ൅ 2   ൅ 2 

        
ଶ௫

ଶ
ൌ

ିଵ

ଶ
              

ଷ௫

ଷ
ൌ

ଶ

ଷ
 

ݔ           ൌ െ
ଵ

ଶ
ݔ               ൌ

ଶ

ଷ
       

 

ݔሺݔ (3 െ 4ሻ ൅
ଶ଴

ሺ௫ିସሻ
 ሺݔ െ 4ሻ ൌ

ହ௫

ሺ௫ିସሻ
 ሺݔ െ 4ሻ െ 2 ሺݔ െ 4ሻ 

ݔሺ :ܦܥܮ  െ 4ሻ 
ݔ             െ 4 ് 0 
            ൅4   ൅ 4 
כ                 ݔ ് 4  כ
ଶݔ  െ ݔ4 ൅ 20 ൌ ݔ5 െ ݔ2 ൅ 8 
ଶݔ  െ ݔ4 ൅ 20 ൌ ݔ3 ൅ 8 
       െ 3ݔ െ 8   െ ݔ3 െ 8 
ଶݔ  െ ݔ7 ൅ 12 ൌ 0 
 ሺݔ െ 4ሻሺݔ െ 3ሻ ൌ 0 
ݔ  െ 4 ൌ ݔ     0 െ 3 ൌ 0 
      ൅4  ൅ 4     ൅ 3  ൅ 3 
ݔ          ൌ ݔ            4 ൌ 3 
 

ݔሺݔ (5 െ 3ሻ ൅
଺

ሺ௫ିଷሻ
ሺݔ െ 3ሻ ൌ

ଶ௫

ሺ௫ିଷሻ
 ሺݔ െ 3ሻ 

ܦܥܮ  ൌ ݔ െ 3 
ݔ  െ 3 ് 0 
     ൅3   ൅ 3 
כ       ݔ ് 3  כ
ଶݔ  െ ݔ3 ൅ 6 ൌ  ݔ2
       െ2ݔ           െ  ݔ2
ଶݔ  െ ݔ5 ൅ 6 ൌ 0 
 ሺݔ െ 2ሻሺݔ െ 3ሻ ൌ 0 
ݔ  െ 2 ൌ ݔ      0 െ 3 ൌ 0 
    ൅ 2   ൅ 2      ൅ 3    ൅ 3 
ݔ    ൌ ݔ              2 ൌ 3 
 



7) 
ଶ௫

ଷ௫ିସ
 ሺ6ݔ െ 1ሻሺ3ݔ െ 4ሻ ൌ

ସ௫ାହ

଺௫ିଵ
 ሺ6ݔ െ 1ሻሺ3ݔ െ 4ሻ െ

ଷ

ଷ௫ିସ
 ሺ6ݔ െ 1ሻሺ3ݔ െ 4ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺ6ݔ െ 1ሻሺ3ݔ െ 4ሻ 
ݔ6   െ 1 ് ݔ3    0 െ 4 ് 0 
        ൅1   ൅ 1       ൅ 4   ൅ 4 

          
଺௫

଺
്

ଵ

଺
            

ଷ௫

ଷ
്

ସ

ଷ
 

כ       ݔ ്
ଵ

଺
כ כ ݔ ്

ସ

ଷ
 כ

ଶݔ12       െ ݔ2 ൌ ଶݔ12 െ ݔ16 ൅ ݔ15 െ 20 െ ݔ18 ൅ 3 
ଶݔ12      െ ݔ2 ൌ ଶݔ12 െ ݔ19 െ 17 
 െ 12ݔଶ            െ  ଶݔ12

               െ2ݔ ൌ െ19ݔ െ 17 
  ൅19ݔ   ൅  ݔ19

    
ଵ଻௫

ଵ଻
ൌ െ

ଵ଻

ଵ଻
 

  ݔ      ൌ െ1 
 

9) 
ଷ௠

ଶ௠ିହ
 ሺ2ሻሺ2݉ െ 5ሻሺ3݉ ൅ 1ሻ െ

଻

ଷ௠ାଵ
ሺ2ሻሺ2݉ െ 5ሻሺ3݉ ൅ 1ሻ ൌ

ଷ

ଶ
ሺ2ሻሺ2݉ െ 5ሻሺ3݉ ൅ 1ሻ   

ሺ2ሻሺ2݉ :ܦܥܮ  െ 5ሻሺ3݉ ൅ 1ሻ 
 2݉ െ 5 ് 0    3݉ ൅ 1 ് 0 
         ൅5  ൅ 5         െ 1  െ 1 

          
ଶ௠

ଶ
്

ହ

ଶ
             

ଷ௠

ଷ
് െ

ଵ

ଷ
 

כ          ݔ ്
ହ

ଶ
כ  כ ݔ ് െ

ଵ

ଷ
 כ

    18݉ଶ ൅ 6݉ െ 28݉ ൅ 70 ൌ 18݉ଶ െ 39݉ െ 15 
                18݉ଶ െ 22݉ ൅ 70 ൌ 18݉ଶ െ 39݉ െ 15 
             െ18݉ଶ                          െ 18݉ଶ 

    െ22݉ ൅ 70 ൌ െ39݉ െ 15 
    ൅39݉              ൅ 39݉ 

       17݉ ൅ 70 ൌ െ15 
      െ70   െ 70 

       
ଵ଻௠

ଵ଻
ൌ

ି଼ହ

ଵ଻
 

          ݉ ൌ െ5 
 

11) 
ସି௫

ଵି௫
 ሺ1 െ ሻሺ3ݔ െ ሻݔ ൌ

ଵଶ

ଷି௫
ሺ1 െ ሻሺ3ݔ െ    ሻݔ

ܦܥܮ  ׷  ሺ1 െ ሻሺ3ݔ െ  ሻݔ
 1 െ ݔ ് 0   3 െ ݔ ് 0 
     ൅ݔ   ൅ ൅    ݔ ൅  ݔ  ݔ
כ   1 ് ݔ כ  כ 3 ് ݔ  כ
 12 െ ݔ4 െ ݔ3 ൅ ଶݔ ൌ 12 െ  ݔ12
ଶݔ            െ ݔ7 ൅ 12 ൌ 12 െ  ݔ12
  ൅12ݔ െ 12   െ 12 ൅  ݔ12
ଶݔ                      ൅ ݔ5 ൌ 0 
  ݔሺݔ      ൅ 5ሻ ൌ 0 



  ݔ ൌ ݔ   0 ൅ 5 ൌ 0 
        െ5   െ 5  
    ݔ       ൌ െ5 
 

13) 
଻

௬ିଷ
 ሺ2ሻሺݕ െ 3ሻሺݕ െ 4ሻ െ

ଵ

ଶ
ሺ2ሻሺݕ െ 3ሻሺݕ െ 4ሻ ൌ

௬ିଶ

௬ିସ
ሺ2ሻሺݕ െ 3ሻሺݕ െ 4ሻ   

ܦܥܮ  ׷  ሺ2ሻሺݕ െ 3ሻሺݕ െ 4ሻ 
ݕ  െ 3 ് ݕ      0 െ 4 ് 0 
     ൅3    ൅ 3      ൅ 4   ൅ 4 
ݕ*       ് 3 כ כ ݕ ് 4  כ
ݕ14  െ 56 െ ଶݕ ൅ ݕ3 ൅ ݕ4 െ 12 ൌ ଶݕ2 െ ݕ6 െ ݕ4 ൅ 12 
                             െݕଶ ൅ ݕ21 െ 68 ൌ ଶݕ2 െ ݕ10 ൅ 12 
    ൅ݕଶ െ ݕ21 ൅ 68    ൅ ଶݕ െ ݕ21 ൅ 68 
        0 ൌ ଶݕ3 െ ݕ31 ൅ 80 
        0 ൌ ሺ3ݕ െ 16ሻሺݕ െ 5ሻ 
  ݕ3 െ 16 ൌ ݕ    0 െ 5 ൌ 0 
        ൅16 ൅ 16    ൅ 5   ൅ 5 

            
ଷ௬

ଷ
ൌ

ଵ଺

ଷ
ݕ        ൌ 5 

 

15) 
ଵ

௫ାଶ
 ሺݔ ൅ 2ሻሺݔ െ 2ሻ ൅

ଵ

ଶି௫
ሺݔ ൅ 2ሻሺݔ െ 2ሻ ൌ

ଷ௫ା଼

௫మିସ
 ሺݔ ൅ 2ሻሺݔ െ 2ሻ   

ݔ            െ 2                                ሺݔ െ 2ሻሺݔ ൅ 2ሻ 
ܦܥܮ  ׷  ሺݔ ൅ 2ሻሺݔ െ 2ሻ 
ݔ  ൅ 2 ് ݔ   0 െ 2 ് 0 
     െ2  െ 2    ൅ 2    ൅ 2 
ݔ         ് െ2       ݔ ് 2 
ݔ  െ 2 ൅ ݔ ൅ 2 ൌ ݔ3 ൅ 8 
ݔ2                       ൌ ݔ3 ൅ 8 
      െ 3ݔ  െ  ݔ3

      െ
௫

ିଵ
ൌ

଼

ିଵ
 

  ݔ         ൌ െ8 
 

 

17) 
ሺ௫ାଵሻ

௫ିଵ
 ሺ6ሻሺݔ െ 1ሻሺݔ ൅ 1ሻ ൅

ି௫ାଵ

௫ାଵ
ሺ6ሻሺݔ െ 1ሻሺݔ ൅ 1ሻ ൌ

ହ

଺
ሺ6ሻሺݔ െ 1ሻሺݔ ൅ 1ሻ   

ݔሺ6ሻሺ :ܦܥܮ   െ 1ሻሺݔ ൅ 1ሻ 
ݔ  െ 1 ് ݔ   0 ൅ 1 ് 0 
     ൅1   ൅ 1    െ 1  െ 1 
כ       ݔ ് 1 כ כ ݔ ് െ1  כ
ଶݔ6   ൅ ݔ6 ൅ ݔ6 ൅ 6 െ ଶݔ6 ൅ ݔ6 ൅ ݔ6 െ 6 ൌ ଶݔ5 െ 5 
         ݔ24              ൌ ଶݔ5 െ 5 
                 െ24ݔ    െ  ݔ24
            0 ൌ ଶݔ5 െ ݔ24 െ 5 
            0 ൌ ሺ5ݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 5ሻ 



  ݔ5 ൅ 1 ൌ ݔ     0 െ 5 ൌ 0 
                     െ1 െ 1       ൅ 5   ൅ 5 

          
ହ௫

ହ
ൌ

ିଵ

ହ
ݔ            ൌ 5 

  ݔ          ൌ െ
ଵ

ହ
 

 

19) 
ଷ

ଶ௫ାଵ
 
ሺଶ௫ାଵሻሺଶ௫ିଵሻ

ଵ
൅

ିଶ௫ିଵ

ଶ௫ିଵ

ሺଶ௫ାଵሻሺଶ௫ିଵሻ

ଵ
ൌ 1

ሺଶ௫ାଵሻሺଶ௫ିଵሻ

ଵ
െ

଼௫మ

ସ௫మିଵ

ሺଶ௫ାଵሻሺଶ௫ିଵሻ

ଵ
  

ܦܥܮ  ׷  ሺ2ݔ ൅ 1ሻሺ2ݔ െ 1ሻ  
  ݔ2 ൅ 1 ് ݔ2     0 െ 1 ് 0 
        െ 1  െ 1        ൅ 1   ൅ 1 

           
ଶ௫

ଶ
്

ିଵ

ଶ
           

ଶ௫

ଶ
്

ଵ

ଶ
 

  ݔ *         ് െ
ଵ

ଶ
כ    כ ݔ ്

ଵ

ଶ
 כ

ݔ6  െ 3 െ ଶݔ4 െ ݔ2 െ ݔ2 െ 1 ൌ ଶݔ4 െ 1 െ  ଶݔ8

                          െ4ݔଶ ൅ ݔ2 െ 4 ൌ െ4ݔଶ െ 1 
              ൅4ݔଶ      ൅4ݔଶ 

    ݔ2             െ 4 ൌ െ1 
          ൅ 4    ൅ 4 

            
ଶ௫

ଶ
ൌ

ଷ

ଶ
 

      ݔ         ൌ
ଷ

ଶ
 

     

21) 
௫ିଶ

௫ାଷ
 ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 2ሻ െ

ଵ

௫ିଶ
 ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 2ሻ ൌ

ଵ

௫మା௫ି଺
ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 2ሻ  

                      ሺݔ െ 2ሻሺݔ ൅ 3ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 2ሻ 
ݔ  ൅ 3 ് ݔ     0 െ 2 ് 0 
     െ3    െ 3     ൅ 2   ൅ 2 
כ        ݔ ് െ3 כ כ ݔ ് 2  כ
ଶݔ  െ ݔ4 ൅ 4 െ ݔ െ 3 ൌ 1 
          ଶݔ    െ ݔ5 ൅ 1 ൌ 1 
         െ1  െ 1 
  ଶݔ            െ ݔ5 ൌ 0 
  ݔሺݔ            െ 5ሻ ൌ 0 
  ݔ ൌ ݔ     0 െ 5 ൌ 0 
         ൅5   ൅ 5 
    ݔ          ൌ 5 
 

 

 

 

 

 
                               5ሺݔ ൅ 4ሻ 



23) 
ଷ

௫ାଶ
൅

௫ିଵ

௫ାହ
ൌ

ହ௫ାଶ଴

଺௫ାଶସ
  

        6ሺݔ ൅ 4ሻ 

 
ଷ

௫ାଶ
 ሺ6ሻሺݔ ൅ 2ሻሺݔ ൅ 5ሻ ൅

௫ିଵ

௫ାହ
ሺ6ሻሺݔ ൅ 2ሻሺݔ ൅ 5ሻ ൌ

ହ

଺
ሺ6ሻሺݔ ൅ 2ሻሺݔ ൅ 5ሻ  

ܦܥܮ  ׷  ሺ6ሻሺݔ ൅ 2ሻሺݔ ൅ 5ሻ  
ݔ  ൅ 2 ് ݔ     0 ൅ 5 ് 0 
     െ2   െ 2     െ 5   െ 5 
ݔ*     ് െ2 כ כ ݔ ് െ5  כ
ݔ18  ൅ 90 ൅ ଶݔ6 ൅ ݔ12 െ ݔ6 െ 12 ൌ ଶݔ5 ൅ ݔ25 ൅ ݔ10 ൅ 50 
ଶݔ6                                   ൅ ݔ24 ൅ 78 ൌ ଶݔ5 ൅ ݔ35 ൅ 50 
       െ5ݔଶ െ ݔ35 െ 50 െ ଶݔ5 െ ݔ35 െ 50 
    ଶݔ         െ ݔ11 ൅ 28 ൌ 0 
            ሺݔ െ 7ሻሺݔ െ 4ሻ ൌ 0 
  ݔ െ 7 ൌ ݔ    0 െ 4 ൌ 0 
      ൅7   ൅ 7     ൅ 4    ൅ 4 
  ݔ        ൌ ݔ            7 ൌ 4 
 

25) 
௫

௫ିଵ
 ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ െ

ଶ

௫ାଵ
 ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ ൌ

ସ௫మ

௫మିଵ
ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ  

    ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ 
ݔ    ൅ 1 ് ݔ   0 െ 1 ് 0 
      െ1     െ 1    ൅ 1 ൅ 1 
כ         ݔ ് െ1 כ    כ ݔ ് 1* 
ଶݔ  ൅ ݔ െ ݔ2 ൅ 2 ൌ  ଶݔ4

ଶݔ            െ ݔ ൅ 2 ൌ  ଶݔ4

       െݔଶ ൅ ݔ െ 2  െ ଶݔ ൅ ݔ െ 2 
    0 ൌ ଶݔ3 ൅ ݔ െ  ݔ
    0 ൌ ሺ3ݔ െ 2ሻሺݔ ൅ 1ሻ 
  ݔ3 െ 2 ൌ ݔ   0 ൅ 1 ൌ 0 
        ൅2 ൅ 2      െ 1  െ 1 

          
ଷ௫

ଷ
ൌ

ଶ

ଷ
ݔ            ൌ െ1 

  ݔ           ൌ
ଶ

ଷ
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



27) 
ଶ௫

௫ାଵ
 ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ ൅ 5ሻ െ

ଷ

௫ାହ
 ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ ൅ 5ሻ ൌ

ି଼௫మ

௫మା଺௫ାହ
ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ ൅ 5ሻ  

       ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ ൅ 5ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ ൅ 1ሻሺݔ ൅ 5ሻ 
ݔ   ൅ 1 ് ݔ     0 ൅ 5 ് 0 
      െ1  െ 1       െ 5   െ 5 
כ        ݔ ് െ1 כ כ ݔ ് െ5  כ
ଶݔ2  ൅ ݔ10 െ ݔ3 െ 3 ൌ െ8ݔଶ 

ଶݔ2               ൅ ݔ7 െ 3 ൌ െ8ݔଶ 

           ൅8ݔଶ                       ൅  ଶݔ8

ଶݔ10            ൅ ݔ7 െ 3 ൌ 0 
      ሺ10ݔ െ 3ሻሺݔ ൅ 1ሻ ൌ 0 
ݔ10     െ 3 ൌ ݔ    0 ൅ 1 ൌ 0 
            ൅3  ൅ 3      െ 1    െ 1 

               
ଵ଴௫

ଵ଴
ൌ

ଷ

ଵ଴
ݔ       ൌ െ1 

ݔ                  ൌ
ଷ

ଵ଴
 

 

29) 
௫ିହ

௫ିଽ
 ሺݔ െ 9ሻሺݔ െ 3ሻ ൅

௫ାଷ

௫ିଷ
ሺݔ െ 9ሻሺݔ െ 3ሻ ൌ

ିସ௫మ

௫మିଵଶ௫ାଶ଻
 ሺݔ െ 9ሻሺݔ െ 3ሻ   

                                ሺݔ െ 9ሻሺݔ െ 3ሻ   

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ െ 9ሻሺݔ െ 3ሻ   

ݔ  െ 9 ് ݔ   0 െ 3 ് 0 
     ൅9  ൅ 9     ൅ 3    ൅ 3 
כ       ݔ ് 9 כ כ ݔ ് 3  כ
ଶݔ  െ ݔ3 െ ݔ5 ൅ 15 ൅ ଶݔ െ ݔ9 ൅ ݔ3 െ 27 ൌ െ4ݔଶ 

ଶݔ2                                                െ ݔ14 െ 12 ൌ െ4ݔଶ 

      ൅4ݔଶ              ൅4ݔଶ 

      ଶݔ6    െ ݔ14 െ 12 ൌ 0 
        2ሺ3ݔଶ െ ݔ7 െ 6ሻ ൌ 0 
       2ሺ3ݔ ൅ 2ሻሺݔ െ 3ሻ ൌ 0 
ݔ3   ൅ 2 ൌ ݔ    0 െ 3 ൌ 0 
         െ2  െ 2     ൅ 3  ൅ 3  

         
ଷ௫

ଷ
ൌ

ିଶ

ଷ
ݔ            ൌ 3 

ݔ           ൌ െ
ଶ

ଷ
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



31) 
௫ିଷ

௫ି଺
 ሺݔ െ 6ሻሺݔ ൅ 3ሻ ൅

௫ାହ

௫ାଷ
ሺݔ െ 6ሻሺݔ ൅ 3ሻ ൌ

ିଶ௫మ

௫మିଷ௫ିଵ଼
 ሺݔ െ 6ሻሺݔ ൅ 3ሻ  

      ሺݔ െ 6ሻሺݔ ൅ 3ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ െ 6ሻሺݔ ൅ 3ሻ 
ݔ  െ 6 ് ݔ  0 ൅ 3 ് 0 
     ൅6  ൅ 6   െ 3    െ 3 
ݔ*         ് 6 כ    כ ݔ ് െ3  כ
ଶݔ  െ 9 ൅ ଶݔ െ ݔ6 ൅ ݔ5 െ 30 ൌ െ2ݔଶ 

ଶݔ2                              െ ݔ െ 90 ൌ െ2ݔଶ 

                          ൅2ݔଶ      ൅2ݔଶ 

  ଶݔ4                െ ݔ െ 90 ൌ 0 
    ሺ4ݔ െ 13ሻሺݔ ൅ 3ሻ ൌ 0 
ݔ4  െ 13 ൌ ݔ     0 ൅ 3 ൌ 0 
       ൅13   ൅ 13     െ 3   െ 3 

          
ସ௫

ସ
ൌ

ଵଷ

ସ
ݔ             ൌ െ3 

ݔ             ൌ
ଵଷ

ସ
 

 

33) 
ସ௫ାଵ

௫ାଷ
 ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 1ሻ ൅

ହ௫ିଷ

௫ିଵ
ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 1ሻ ൌ

଼௫మ

௫మାଶ௫ିଷ
ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 1ሻ 

         ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 1ሻ 

ܦܥܮ  ׷  ሺݔ ൅ 3ሻሺݔ െ 1ሻ 
ݔ  ൅ 3 ് ݔ     0 െ 1 ് 0 
     െ3  െ 3     ൅ 1  ൅ 1 
כ        ݔ ് െ3 כ כ ݔ ് 1  כ
ଶݔ4  െ ݔ4 ൅ ݔ െ 1 ൅ ଶݔ5 ൅ ݔ15 െ ݔ3 െ 9 ൌ  ଶݔ8

    ଶݔ9    ൅ ݔ9 െ 10 ൌ  ଶݔ8

    െ8ݔଶ         െ8ݔଶ 

    ଶݔ      ൅ ݔ9 െ 10 ൌ 0 
        ሺݔ ൅ 10ሻሺݔ െ 1ሻ ൌ 0 
  ݔ ൅ 10 ൌ ݔ     0 െ 1 ൌ 0 
       െ10 െ 10     ൅ 1  ൅ 1 
  ݔ        ൌ െ10        ݔ ൌ 1 

 


